Universidad Nacional de Colombia - Légica Matemaética
Tarea 4

1. Demuestre las siguientes propiedades de la funcién de Ackermann:
a) y < A:y)
b) A(y) < Ay +1)
) Ay +1) < Ava(y)
d) Ax(y) < Ax+1(y)'

2. Demuestre que para todo x, y > 1 se tiene:

1) Ax(z) + Ay(2) < Ax(Ariy1(2))
b) Ax(2) + Ay(2) < Axyy(2).

3. Demuestre que para toda funcién p.r. f(xy,...,x,) existe un nimero m
tal que f(xq,...x,) < Apu(x1 + ...+ xy,), para todo xi, ..., x,. Concluya

que la funcién de Ackermann A, no puede ser p.r.

4. Demuestre que la funcién de Ackermann A, es recursiva.

5. Demuestre que un conjunto A es recursivamente enumerable si y solo

si existe una funcién recursiva f tal que

A = {n € N|Im(f(n, m) = 0)}.

6. Sean A un conjunto recursivamente enumerable y f una funcién re-
cursiva. Demuestre que los conjuntos {f(n)ln € A} y {n|f(n) € A} son

recursivamente enumerables.

7. Demuestre que todo conjunto infinito recursivamente enumerable con-

tiene un conjunto infinito recursivo.

8. Sea A = U< An con A, C N tal que el conjunto {r(n,m)ln € A}
es recursivamente enumerable. Demuestre que A es recursivamente
enumerable.



