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10.

Tarea 6

. Sea {Ajli € IN} una familia de conjuntos no vacios, tal que la relacién

(G, j)Ij € A} es aritmética. Demuestre que existe una “funcién de elec-
cién” aritmética f tal que f(i) € A; para todo i € IN.

. Un conjunto A C IN es casi periddico si existen m,p € IN tales que

neA & n+pe€ A paratodon > m. Demuestre que todo
conjunto casi periddico es aritmético.

. Encuentre palabras con nimeros de Godel 1080 y 6930.

Demuestre que la relacién {("¢ 7, "¢ )| es una subférmula de 1} es
pr

(Este es el Teorema del punto fijo de Godel:) Sea @(x) una férmula de la
aritmética. Demuestre que existe una sentencia i talque N F ¢y
N E ¢("¢™"). Ayuda: mire la demostracion del teorema de Tarski.

Sea A es sistema axiomatico cuyo tinico axioma es la sentencian * n'y

con reglas de deduccion ¢ ~ [ V], ¢ ~ [ VPl y (@, ) ~ [p AY].

Demuestre que A es valido.

Demuestre que el sistema (A del problema anterior es efectivo.

. Encuentre una sentencia verdadera que no sea un teorema del sistema

A de los dos problemas anteriores.

. Demuestre que el conjunto de los teoremas del sistema A de los tres

problemas anteriores es p.r.

Construya un sistema axiomético que sea (a) efectivo y valido, (b)
efectivo y completo, (c) completo y valido.



