Universidad Nacional de Colombia - Légica Matemaética

Tarea 10

En los ejercicios 1-14, escriba las deducciones. Cada paso de la deducciéon
debe ser justificado.
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{Yx(R(x) V P(x)), ~P(c)} F R(c)

{=3AxR(x)} + Yx—=R(x)

{Yx(R(x) = (S5(x) vV Q(x))), =5(0)} F =R(c) v Q(c)
{5(c), Yx(=(S(x) A =R (x)))} F R(c)

FVxYyp — YyVxe

F (@ A Jxp) — Jx(p A ), si x no ocurre libre en ¢.
Fdx(p A ) = (¢ A xy), si x no ocurre libre en ¢.
F(p VvV dxy) — x(p V )

F 3Ax(p V ) — (@ V Ix), si x no ocurre libre en .

F (@ A Vx) — Vx(e A ), six no ocurre libre en ¢.

EVx(p AY) = (@ AVXY)
. F¥x(p — ) © (dx@ — ¢), six no ocurre libre en y.

. () F (Jyp — Ixyp) — IxVy(p — ¢), si x no ocurre libre en ¢ y y no

ocurre libre en 1.

(%) F YxAy¥z(R(x, y) V =R (x, 2))

{R(c), =Ix(S(x) A =R(x))} ¥ S(c)

{¥x(R(x) = (S(x) v Q(x))), =R(c)} ¥ =S(c) A =Q(c)

Demuestre que una L-teorfa T tiene modelos ssi T ¥ ¢ A —¢, para toda
L-sentencia ¢.

Demuestre que T U {p} F ¢ ssi T + ¢ — 1P (Teorema de la Deduccién).



19. (x) Sean T'y T’ un par de L-teorias que tienen los mismos L-modelos.
Demuestre que Ty T” deducen los mismos teoremas.

20. Sean Ty T’ un par de teorias. Demuestre que T'U T” no tiene modelo
ssi existen ¢,..., @, € T' talesque T + ~@1 V...V =@,



