Universidad Nacional de Colombia - Légica Matemaética
Tarea 11

1. PEVx(~(x =0) = Jy(y &1 = x)).
2. Demuestre sin usar completitud que P + Vx(—(x = 0) — Jdy(y &1 = x)).
3. Demuestre que en el lenguaje {R}, #(R) = 1, la teoria
{AxVY(R(x) A R(y) = y =x)),
1Vy(~R(x) A (~R(y) = y = 1))}

es completa.

4. Demuestre que en el lenguaje {R}, #(R) = 2, la teoria
{IxFy(R(x, y) A =x = y), IxAy—=R(x, y), VXR(x, x)}
es incompleta.

5. Demuestre que en el lenguaje {R}, #(R) = 2, la teoria

VxR(x, x)
VaVy(R(x, y) — R(y, x))

Vv y¥z((R(x, y) A R(y, ) - R(x,2))
(la teoria de las relaciones de equivalencia) es incompleta.

6. (x) Demuestre que la teoria del ejercicio anterior se vuelve completa
si se agregan las sentencias

YxVyp... Vy,ZHz((R(x, Yo) A ... AR(x, yn)) -

(R(x,z)/\ﬂyozz/\.../\ﬂyn :z))

Jyo... Elyn(—'R(yo,yl) Ao AN=R(Yo, Yu) A ..

oo ARy, yn))

para cadan € IN.



10.

Sea DLO; la teorfa de 6rdenes lineales densos - como DLO pero sin el
axioma Yxdy3z(R(y, x) A R(x, z)). Demuestre que DLO; es incompleta.

(x) Sea DLO, la teoria DLO; agregandole el axioma

Elelyflz((x =z V R(x, z)) A (y =z V R(z, y))).

Demuestre que DLO; es completa y DLO; es decidible.

(x) Demuestre que los modelos (IR, <) y (R\ {0}, <) son elementalmente
equivalentes pero no son isomorfos.

Sea L un lenguaje que contiene los simbolos de constante cj, ..., cigo.
Demuestre que las L-estructuras M y N son elementalmente equiva-

lentes si M = R, c;w = 421j(1<j<100)y

a) N=R,cl =27 (1<j<100).
b) N:N,cj,":j(lsjsloo).



