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Tarea 9

. Sean @y, ..., ¢, L-sentencias. Demuestre que {¢y, ..., ¢, 0} es contra-
dictorio ssi g = (1 = (... = (p-1 — —0)...)) es vélida.

2. Suponga que la L-sentencia ¢ es consecuencia légica de la L-teoria T.
Demuestre que existen ¢y, ..., @, € T tales quela sentencia (p1A...A@,)
es valida.

3. Sea T una L-teoria tal que en toda L-estructura al menos una ¢ € T vale.
Demuestre que existen ¢y, ..., ¢, € T tales que la sentencia ¢, V...V @,
es valida.

4. Sea L = {R}, con #(R) = 2. Decimos que el modelo M es bien funda-
mentado sino existena, ..., a,,... € M tales que RM(a,.1,a,) para todo
n € IN. Demuestre que no existe ninguna L-teoria cuyos modelos sean
exactamente todas las L-estructuras bien fundamentadas.

5. Si g(x) es una férmula de la teoria de ntimeros, entonces

(N, +,-,0,1) E Jxp(x) — Jx(px) A Vy(p(y) = x < y)).

(Aunque deberfa ser claro lo anterior, explique por qué.) Deduzca a
partir de aqui que si M es un modelo no estdndar de la aritmética y
@(x) es una férmula de la aritmética tal que M = ¢(n) paran € N
arbitrariamente grande, entonces M k= ¢(a) para algtan a € M infinito.

6. Demuestre que dado un conjunto (contable) A, y dado un orden parcial
< sobre A, existe <D< tal que <’ ordena linealmente a A.

7. (*) Sea @ una sentencia en el lenguaje L = {0, +} que vale en todos los
grupos abelianos divisibles libres de torsiéon. Demuestre que para todo
(salvo finitos) primo p, ¢ vale en el grupo ciclico Z, de orden p.

Nota: un grupo abeliano G es divisible si para todo entero n > 0,

G E Vx3dy(ny = x),

donde ny abrevia y + ... + y. G es libre de torsién si para todo n > 0,
———
n

GEVx(nx=0—->x=0).



