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1. Sea L = {⊕, ·, 0, 1} y fije una L-fórmula ϕ. Sean

{

A = {pϕq|P ⊢ ϕ}
B = {pϕq|P ⊢ ¬ϕ}.

Demuestre que A y B son recursivamente inseparables, es decir, no existe
ningún conjunto recursivo R tal que A ⊂ R y R ∩ B = ∅.

2. Sea L un lenguaje que contenga el conjunto {⊕,⊗, 0, 1}. Sea T una L-
teorı́a que puede demostrar los axiomas de P. Demuestre que si T es
recursivamente axiomatizable, entonces T es indecidible e incompleta.

3. Sean L un lenguaje, Mn L-estructuras (para n ∈ N) tales que M0 ⊂

M1 ⊂ . . . ⊂ Mn ⊂ . . ., y sea M∞ =
⋃

nMn. Suponga que Th(Mn) =
Th(Mm) para todo n,m ∈N. Muestre (con un ejemplo) que no necesa-
riamente se tiene que Th(M∞) = Th(M0).

4. Sean L,Mn,M∞ como en el ejercicio anterior, pero suponga ahora
adicionalmente que

M0 ≺ M1 ≺ . . . ≺ Mn ≺ . . .

Demuestre que en este caso sı́ se tiene que Th(M∞) = Th(M0) - y aún
más:Mn ≺ M∞ para todo n ∈N.

5. a) SeaA un orden lineal,A′ ⊂ A. Demuestre queA′×Z ≺ A×Z (ver
Tarea 12).

b) Encuentre dos modelos no isomorfosM1,M2 |= DisLO tales que
M1 se puede sumergir elementalmente enM2 y viceversa.


